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9. Racionální lomená funkce  
 
 
Definice: Nechť P je polynomická funkce n-tého stupně 
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A nechť Q je polynomická funkce m-tého stupně 
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Racionální lomená funkce R je dána podílem 
)(
)()(
xQ
xPxR   

pro všechna x, pro která platí 0)(xQ  
 
Poznámka: Přímý předpis pro racionální lomenou funkci vypadá takto: 

01
1

1

01
1

1

....
....

bxbxbxb
axaxaxay m

m
m

m

n
n

n
n  

01221 ,,,...,,0 aaaaaa nnn , 01221 ,,,...,,0 bbbbbb mmm R 
 
 
A) Definiční obor funkce:  
Je třeba vyloučit kořeny polynomické rovnice 
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Jejich konkrétní hodnoty nelze obecně určit. Jen víme, že jich je nejvýše m různých (nemusí 
být žádný). 
 
B)  Symetrie 
Obecně racionální lomená funkce není ani lichá ani sudá ani periodická. 
 
C) Derivace  
Vypočítáme derivaci podle pravidel v kapitole 2.  
 
D) Funkční hodnoty - asymptoty 
Racionální lomená funkce má obecně dva druhy asymptot. 
 
Vertikální asymptoty: Všechny body, které musíme vyloučit proto, aby ve jmenovateli 
nebyla nula (tj. kořeny polynomické rovnice Q(x) = 0), jsou průsečíky asymptot 
rovnoběžných s osou y. Graf funkce se k těmto asymptotám zleva nebo zprava čím dál tím víc 
blíží, ale neprotne je. 
 



Šikmé asymptoty: Mohou, ale nemusí být. Závisí to na stupních polynomických funkcí 
v čitateli a jmenovateli racionální lomené funkce. Viz dále. 
 
E) Průsečíky se souřadnými osami 
 
s osou y     Pokud není x = 0 vyloučeno z definičního oboru, pak jde o bod R(0) = a0/b0  
 
s osou x     Všechny kořeny polynomické rovnice P(x) = 0, pokud nejsou vyloučeny 
z definičního oboru.  
 
 
Úkol: Lineární lomená funkce je zvláštní případ racionální lomené funkce pro případ 
 
     n = m = 1       
     n = m - 1   
     n = m + 1       
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